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1. Sei X eine Menge, A = {A C X|A ist abzdhlbar oder A¢ ist abzahlbar}.

(a) Zeigen Sie, dass
0, falls A abzéahlbar
1, sonst

n(A) = {
ein Maf ist.
(b) Warum ist die entsprechende Mengenfunktion fiir iiberabzéhlbare X kein Maf}
auf (X, P(X)) ?
2. Wir betrachten das Z&hlma$l p auf (N, P(N)). Zeigen Sie:
(a) £(X,A) ={z : N+ R|z(N) ist endlich },
(b) EYX, A, pu) = C.(N) ={z:N+— R|IN € NVn > N : z(n) = 0},
(c) LYX, A, p) =Y(N) = {z: N+ R| > |z(n)| konvergiert } und
[ ow)dutn) = 3= (n).

N
3. Sei ¢ : R — R monoton und rechtsstetig und sy : J — [0,00] mit ps([a,b)) =
¢(b—) — p(a—).
(a) Zeigen Sie, dass pg additiv ist auf J = {[a, b)|a,b € R}, d.h.

N

[a,b) = U[ak7bk) = /J¢([CL, b)) = ZM¢([ak7bk))'

k=1

(b) Angenommen, y, lasst sich o-additiv auf B fortsetzen. Wie grof ist dann p({b})
fir b € R?

4. Wir schreiben a A b := min{a,b} fir a,b € R und entsprechend fiir Funktionen
fig: X —R

FAgi=X R fAg(n) = f(2) A gla).
Analog sei a V b := max{a, b} und
FVg=X R FVgle) = f() v gla).
Zeigen Sie:
(a) aAb=1(a+b—|a—b]), sowie:
(b) Ist (X, A, p) ein Mafiraum, so ist L X LL — L%, (f, g) — fAg eine Kontraktion.



