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1. Sei M eine Untermannigfaltigkeit. Zeigen Sie, dass

J := {I ∈ B(M)|∃ Einbettung (Ω, Φ) mit I ⊂ Φ(Ω)}

ein ∩-stabiler Semiring ist und, für solche I, (Ω, Φ)

S(I) :=

∫

Φ−1(I)

γ(DΦ(t))dt

ein Prämaß definiert.

2. Beweisen Sie Bemerkung 1.6.2 aus der Vorlesung.

3. Sei U ⊂ R
n offen, f ∈ C1

c (U). Zeigen Sie, dass
∫

U

∂jf(x)dx = 0 für alle j ∈ {1, . . . , n}.

Hinweis: Betrachten Sie zunächst n = 1 und benutzen Sie HDI.

4. Sei f : R
n 7→ [0,∞) und

f(y) :=

{

exp
(

−1
r2−|y|2

)

für |y| < r,

0 sonst.

Zeigen Sie, dass f ∈ C∞
c (Rn).

Hinweis: Es kann helfen, wenn Sie sich zuerst überzeugen, dass sich h(x) = exp
(

−1
x

)

von (0,∞) durch 0 auf R zu einer C∞-Funktion fortsetzen lässt.
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