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Abstract:
Ein klassisches Resultat von Malgrange [3, Chapitre 1, Théorème 4] besagt, dass
ein linearer partieller Differentialoperator mit konstanten Koeffizienten P (D)
für X ⊆ Rd offen genau dann surjektiv auf C∞(X) ist, wenn X P -konvex
für Träger ist. Hörmander [1] hat gezeigt, dass P (D) genau dann surjektiv
auf D ′(X) ist, wenn X stark P -konvex für Träger ist. Die Existenz partieller
Differentialoperatoren mit konstanten Koeffizienten, die surjektiv auf C∞(X)
aber nicht surjektiv auf D ′(X) sind, ist hinlänglich bekannt. Allerdings gilt für
diese Beispiele allesamt d ≥ 3.

Trèves [4] vermutete, dass für offenes X ⊆ R2 die Surjektivität von P (D)
auf C∞(X) bzw. D ′(X) sehr wohl äquivalent sind. Unter Verwendung von Re-
sultaten von Hörmander [2] über die Fortsetzung von Regularität von Lösungen
partieller Differentialgleichungen beweisen wir diese Vermutung. Außerdem
zeigen wir, dass eine entsprechende Verallgemeinerung auf Ultradistributio-
nen vom Beurlingschen Typ zu nicht-quasianalytischen Gewichtsfunktionen gilt.
Für offenes X ⊆ R2 und einen linearen partiellen Differentialoperator mit kon-
stanten Koeffizienten P (D) sind daher äquivalent:

i) P (D) ist surjektiv auf C∞(X).

ii) P (D) ist surjektiv auf D ′(X).

iii) P (D) ist surjektiv auf D ′
(ω)(X) für eine/alle nicht-quasianalytischen Gewichts-

funktionen ω.
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