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Ubungsblatt 10 - Verallgemeinerung und Umkehrung der Cauchyschen
Integralformel

Aufgabe 1: Berechnen Sie die folgenden Integrale gegebenenfalls entlang der Kreise
Cr(20) = {2z € C: |z — 2| = r} im mathematisch positiven Sinn unter Verwendung der
Cauchyschen Integralformel.

n 2z Inz
a) fC1(z0)<Z o ZO) dz, d) j{ ¢ dz g) j{ dz
Ca(—2i) (z —1)* ’ C2(0) Z2+1

z+3
b) f ——dz, 7{ sin® 2 j{ ( z )"
S P 0 ¢ —0Z _d4; dz,
@) i) (2 —m/3)? ) oy (1) \Z =1
eQZ .
c) j{ <7 dz, f) ]{ &dz, i) j{ 217 dz.
cp ) (2= 1)1 Co(0) (2 —7/3)? Cis0(16-173)

Aufgabe 2 (Schwarzsches Spiegelunsprinzip): Sei D # () ein zur reellen Achse sym-
metrisches Gebiet und seien

Dy ={z€D|Imz>0}, D_={z€ D |Imz <0} und Dy ={z € D | Imz = 0}.

Ist f: Dy U Dy — C stetig, f|p, holomorph und f(D,) C R, dann ist die durch
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definierte Funktion holomorph.

Aufgabe 3: Zeigen Sie folgenden Satz: Sei f,,: D — C eine Familie holomorpher Funk-
tionen auf einem Gebiet D C C mit f,, — f gleichméssig auf jeder kompakten Teilmenge
K C D. Dann ist f holomorph auf D.

Gibt es zu dieser Aussage eine analoge Aussage im Reellen?



