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(1) Beweisen Sie den aus der Vorlesung bekannten Riemannschen Umord-
nungssatz für Reihen.

(2) Zeigen Sie: Eine Funktion f : (a, b)→R ist genau dann differenzierbar
in x ∈ (a, b), wenn sie in x rechts- und linksseitig differenzierbar ist und
die beiden einseitigen Ableitungen übereinstimmen.

(3) Untersuchen Sie folgende Funktionen (und, wo möglich, auch ihre Ab-
leitungen) auf links und rechtsseitige Differenzierbarkeit:

(a) abs: R→R, abs(x) := |x|,
(b) [·] : R→R, x 7→ [x] := max{z ∈ Z : z ≤ x},

(c) sgn: R→R, sgn(x) :=

{
x/|x| für x 6= 0

0 für x = 0,
,

(d) f : R→R, f(x) =

{
x2 für x > 0

0 für x ≤ 0,
.

(4) Finden Sie eine Funktion f : R→R, die in 0 differenzierbar und in
allen anderen Punkten unstetig ist.


