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Beispiel - Complete



Logik



1 – Syntax

Konstanten: peter

johanna

duden

algebra

Prädikatssymbole (Relationen):

schlafen(_)

buch(_)

lesen(_,_)

1 – stellig

2 – stellig



2 – Semantik 
Modell (Struktur): IAM ,=

{ }AlgebraIIDuden,Johanna,Hans,Peter,=A

Peterpeter)( =I

Johannajohanna)( =I

Dudenduden)( =I

AlgebraIIalgebra)( =I

Konstanten A∈

Hier wird Hans nicht benutzt.



2 – Semantik 

{ }Peterschlafen)( =I

{ }AlgebraIIDuden,buch)( =I

{ }AlgebraII)(Hans,Duden),(Johanna,Duden),(Peter,lesen)( =I

Relationen

1A⊆

2A⊆Hier wird Hans benötigt.



3 – Interpretationen 

Variablenbelegung: Hans)( =xg
Duden)( =yg

Interpretation – Konstante:

[ ][ ] Johannajohanna)(johanna , == IgM

[ ][ ] Duden)(, == ygg gM

Interpretation – Variable:



3 – Interpretationen

Interpretation – Formel: ),(lesen yx

[ ][ ] lesen)())(),((1),(lesen , Iygxgyx gM ∈⇔=

[ ][ ] 0),(lesen , =gMyx

andere Variablenbelegung:

(falsch)

Peter)( =xh

Duden)( =yh

lesen)()Duden,Hans( I∉

[ ][ ] 1),(lesen , =hMyx (wahr)

lesen)()Duden,Peter( I∈



4 – Typenlogik – Konstanten 
e   Typ

epeter

>< te,   Typ

>><< tee ,,   Typ

ejohanna eduden ealgebra

>< te,schlafen >< te,buch

>><< tee ,,lesen



4 – Typenlogik – Variablen

ex ey

>< teP , >< teQ , neu



4 – Typenlogik – Terme

ee peterx = t   Typ (Formel)

)duden(lesen ,, etee >><< >< te,   Typ

))(duden(lesen ,, eetee x>><<
t   Typ

))(duden(lesenpeter ,, eeteeee xx >><<∧= t   Typ

t   Typ))johanna()peter(( ,,, eteetete PPP ><><>< →∀



5 – Typenlogik – Semantik

DVAM ,,=

{ }Menge beliebige -   ,: σσ σ DTDD ∈=

ADe = { }1,0=tD σ
ττσ
DDD =>< ,

σσ DKV →:

{ }{ }1,0:, =→=>< tete DDfD

{ }AlgebraIIDuden,Johanna,Hans,Peter,== ADe



5 – Typenlogik – Semantik

ee DKV →:

Peter)peter( =eV

Johanna)johanna( =eV

Duden)duden( =eV

AlgebraII)algebra( =eV



5 – Typenlogik – Semantik

><>< → tete DKV ,,:

{ }1,0:)schlafen( 1, →=>< ete DfV

{ }1,0:)buch( 2, →=>< ete DfV

0AlgebraII      
0Duden      

0Johanna      
0Hans      
1Peter:1

→
→
→

→
→f

1AlgebraII      
1Duden      

0Johanna      
0Hans      
0Peter:2

→
→
→

→
→f

{ }Peter)schlafen( , =>< teV { }AlgebraIIDuden,)buch( , =>< teVSchreibweise:



5 – Typenlogik – Semantik

>><<>><< → teetee DKV ,,,,:

><>><< →= teetee DDfV ,3,, :)buch(

{ }
{ }

∅→
∅→

∅→
→

→

Hans      
Johanna      
Peter      

HansAlgebraII      
JohannaPeter,Duden:3f
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